ALGEBRA 11
Vlastni vektory, vlastni hodnoty - priklady k procviceni

. Uréete vlastni hodnoty a vlastn{ vektory linedrni transformace f: R® — R3

1 -1 0
zadané matici: 0 1 —4
—1 0 4

(A1 =0, v1 =(4,4,1), A2,3 =3, v2 = (1, -2,1))

. Urcete vlastni hodnoty a vlastni vektory linedrni transformace f: R3 — R?
definované predpisem

f((l’l, T, ZL‘3)) = (ZL‘l —I— 2£L'2 — 21‘3, —I1 + 21‘3, —2£L‘1 —I— 21’2 + Ig).

M =1,v1 =(1,1,1), Ag = =2, vg = (2, —1,2), Az = 3, va = (—1,3,4))

. Urcete vlastni hodnoty a vlastni vektory linedrni transformace f: R* — R*

zadané matict:

a
000
1 00
0 21
0 0 2

O O = W

(A1 =3, v1 =(1,2,0,0), A2 =1, v2 = (0,1,0,0), A3 = g = 2, v2 = (0,0,1,0))

O W O
=N -

4
. Urcete, zda existuje diagondlni matice k matici A= [ 2
1

Pokud diagondlni matice existuje, sestavte podobnostni transformaci.

5 0 0 1 1 0
D= 0 3 0 |, D=P 'AP, kde napi. P= | 2 0o 1
0o 0 3 1 -1 0

. Urcete spektrum matice A= | 1 -2 1

({0,1})



6. Urcete, ktery z vektoru v; = (—=2,1,3), v2 = (3,-3,0), v3 = (0,0,-5) je

2 1 3
vlastnim vektorem matice A= 1 2 -1
00 -3

Déle najdéte odpovidajici vlastni ¢islo.

(Vlastni vektory jsou v a va, odpovidajici vlastni &isla jsou A\; = —3 a Ag = 14)

S . (41 _( —10 —4 : .
7. Dokazte, ze si matice A= ( 0 3 ) a B= ( % 11 ) nejsou podobné.

8 Bud f: R® — R3 linedrni zobrazeni. Urcete vlastni hodnoty a vektory,
nalezéte dimenze jadra a obrazu zobrazeni. (f je defindno pfedpisem nize.)
f((l’l,xg,xg)) = ( 2.1‘1 + i) -+ T3, —I1 -+ 2I2 — T3, 1 — T2 -+ 21’3 )

(Vlastni &isla: Ay = 1,2 = 2,23 = 3, vl. vektory: vy = (1,0,1),v2 = (1,1, —-1),v3 = (0,1, —1) dim(Ker(f)) = 0,

dim(Im(f))=3. )



