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Priklady pro vas, 1. dil

20. zari 2010

1. Jsou-li A, B, C mnoziny, pak plati:

(ACB)A(BCC)=> ACC.

2. Budte A, B, C mnoZiny. Dokazte:

(a) A=A4;
(b) (A=B) = (B = 4);
(¢c) (A=B)A(B=C)= (A=0C).
3. Necht A, B, C jsou mnoziny. Dokazte:
(a) ANB C A ataké AN B C B. Je-li navic X takovd mnoZina, zZe
(X CA)A (X C B), pak X C AN B.

(b) A C AU B a také B C AU B. Je-li navic Y takovd mnozina, ze
(ACY)A(BCY),pak AUBCY.

(c) AUB=BUAataké ANB=BnA.

(d) (AUB)UC = AU (BUC); podobné (ANB)NC =AN(BNC).
(e) AN(BUC) = (ANB)U(ANC); podobné AU(BNC) = (AUB)N(AUC).
(f) Aub=A4Aa AN =0.

(8) AUA=A;a ANA=A.

(h) AU(ANB) = A; podobné AN(AUB) = A.

(i) Jestlize A C B, pak AUC C BUC ataké ANC C BNC.

e

4. Bud'te A, B, C mnoziny. Potom plati:

(a) A\ BC A;

(b) (A\B)N B =0:

(c) AA\B=0<= ACB;

(d) B\ (B\ A) = A« AC B;

() ACB= A\C=ANn(B\C);

(f) ACB= C\ADC\B;

(g) C\(AUB) = (C\A)N(C\B); podobné C'\ (ANB) = (C\A)U(C\B).



5. Jsou-li A, B, C mnoziny, pak plati:

(a) Ax(BUC)=(AxB)U(AxC); podobné (BUC)x A= (BxA)U
(C x A).

(b) Ax(BNC)=(AxB)N(AxC); podobné (BNC)x A= (BxA)N
(C x A).

Reseni. Pro zacitek uvedeme pouze feseni piikladu 4e (neboli prikladu, ktery
se objevil na pisemce): podle piikladu 3a vime, ze AN B C A. Snadno si sami
dokazete, ze pokud navic A C B, plati v 3a dokonce rovnost, tj. AN B =
A. Ptedpoklddejme tedy, ze A C B. Abychom ukézali, Zze plati pozadovand
rovnost, musime jako vzdycky dokazat obé mnozinové inkluze. Dokazme nejprve,
ze A\C C AN(B\C). Zvolime libovolny prvek z € A\C. To ale vzhledem k tomu,
ze AN B = A (v8e stéle za piedpokladu, ze A C B) znamend z € (AN B)\ C.
To zase diky definici rozdilu znamend, ze (x € ANz € B)Ax ¢ C <z €
AN (x € BAx ¢ C), coz neznamend nic jiného nez € AN (B\ C), jak ndm
bylo ukdzati. Opatnd inkluze: necht z € AN (B \ C). Pak ale x € AN (z €
BAx ¢ Q)<= (r€ ANz eB)ANx ¢ C <=z € (ANB)Azx ¢ C. Ale protoze
ANB = A, madme x € ANz ¢ C, coz podle definice znamend x € A\ C. Tim



