Matematicka analyza I — 1. cviceni

Podminky pro ziskani zapoctu:

1.

5.

Kazdych 14 dnt se piSe pisemka z veskerého do té doby probraného uciva.

. Na zapocet je potfeba 60 % bodt z celkového poétu bodt ziskatelnych za semestr.

Pokud bude bodovy zisk mensi nez 60 % a zaroven vétsi nebo roven 20 %, mé student moznost opravné pisemky
z udiva celého semestru; k ziskdni zdpoctu je potieba alespoii 70% UspéSnost na této opravné pisemce.

Bude-li bodovy zisk z fadnych pisemek mensi nez 20 %, student nemé na zapocet narok.

Budou vypsadny maximalné 2 opravné terminy.

Vyrokova logika

1.

Jsou dany dva vyroky a,b. Sestavte tabulku vyjadiujici pravdivostni ohodnoceni vyroka —a,—b,a Ab,aV b,a =
b,a < b v zavislosti na pravdivostnim ohodnoceni vyroki a, b.

Tabulkovou metodou dokazte platnost De Morganovych zékont —(a Ab) < (—aV =b) resp. =(aV b) < (—a A-b).
Dokazte téz platnost pravidel pro negovani implikace a ekvivalence.

Negujte vyroky:
(a) Kocka je bila.
(b) Jablicko neni nezdravé.
(c) Dnes prsi a zaroveni sviti slunicko.
(d) Koupim si jablko nebo hrusku.
(e) Jestlize nékdo lze, pak také krade.

(f) Pidjdu na oslavu tehdy a jen tehdy, kdyz tam ptjde Linda.

Jsou dany t¥i vyroky a,b,c. Pomoci vhodné tabulky najdéte pravdivostni ohodnoceni slozeného vyroku (—a <
(bAc)) = (aV —(aAb)) v zévislosti na pravdivostnim ohodnoceni vyroki a, b, c.

Je dan vyrok a. Pomoci tohoto vyroku s vyuzitim logickych operaci utvoite co nejjednodussi tautologii a co
nejjednodussi kontradikei.

Prectéte spravné symbolicky zapis kvantifikovanych vyroki. Pokuste se téZ posoudit pravdivostni hodnotu téchto
vyrok.

(a) Ve €R: 22 >0

(by ImeZ:0<n<1

() VyeR: |yl >1=¢y>>1

(d) Vo,y € Z: 22 +y* =0 (z=0Ay =0)
() x>0y <0:24+y=0

(f) Jx>0Vy<0:z+y=0



7. Negujte kvantifikované vyroky a je-li to mozné, vyrok i jeho negaci zapiste symbolicky. Posudte také pravdivostni
hodnotu uvedenych vyroku.

(a) Existuje alespoii jeden trojihelnik, ktery je pravouhly.

(b) Druha mocnina kazdého redlného ¢isla je ¢islo nezaporné.

(c) Uhlopticky kazdého étyitihelniku jsou navzajem kolmé.

(d) Existuje alespon jedno realné éislo, jehoZ soudin s nulou je ¢islo nenulové.
(e) Kazda kocka je Cerna.

(f) Alespon Sest piirozenych ¢isel splituje nerovnost = — 40 < 0.

(g) Cislo 92 m4 nejvyse pét déliteld.

5

(h) Rovnice z° —z + 2 = 0 mé pravé t¥i kofeny v mnoziné komplexnich ¢isel.

8. Negujte kvantifikované vyroky z ulohy 6.

Dukazové techniky

1. Dokazte pfimo vétu: Ve e N: > 2 = 6x +3 > 13
2. Dokazte nepiimo vétu: Vo € Z: 22 je liché = z je liché
3. Dokazte vétu z tlohy 2 sporem.

4. Dokazte sporem vétu: Vsechna prvocisla vétsi nez 2 jsou licha.



